












































	 Home
	 Add Document
	 Sign In
	 Create An Account
































RECTAS, PLANOS EN EL ESPACIO









I.E.P. MARÍA DE NAZARET Piensa en grande, piensa en ti.
QUINTO GRADO – GEOMETRÍA Y TRIGONOMETRÍA
COMUNICACIÓN MATEMÁTICA: Grafica rectas, planos y s... 




Author:
Eva María Rodríguez Valenzuela 




 6 downloads
 1 Views
1MB Size



 Report







 Download PDF 






















































Recommend Documents














PUNTOS, RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO 













 









Rectas y Planos en el Espacio 













 









Rectas y planos en el espacio 













 









RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO 













 









PUNTOS, RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO 













 









Rectas y Planos en el Espacio 













 









RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO. donde OP y OP 













 









Puntos, rectas y planos en el espacio. Posiciones relativas 













 









TEMA 7. PUNTOS, RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO 













 









Ficha de trabajo: Rectas y planos en el espacio 













 









TEMAS 6 Y 7 RECTAS Y PLANOS EN EL ESPACIO 













 









PUNTOS, RECTAS E PLANOS NO ESPACIO 













 









5. PUNTOS, RECTAS Y PLANOS DEL ESPACIO TRIDIMENSIONAL 













 









Tema 5. Ecuaciones de rectas y planos en el espacio (Posiciones relativas) 













 









VECTORES: RECTAS Y PLANOS 













 









Puntos, rectas y planos 













 









Rectas, planos e hiperplanos 













 









Ejercicios de Rectas y planos 













 









POSICIONES RELATIVAS de RECTAS y PLANOS 













 









1. Ecuaciones de rectas y planos 













 









EJERCICIOS DE PUNTOS, RECTAS Y PLANOS PUNTOS 













 









TEMA 12. RECTAS Y PLANOS. INCIDENCIA 













 









2.2 Rectas en el plano 













 









VECTORES EN EL ESPACIO 













 
















I.E.P. MARÍA DE NAZARET Piensa en grande, piensa en ti.



QUINTO GRADO – GEOMETRÍA Y TRIGONOMETRÍA



COMUNICACIÓN MATEMÁTICA: Grafica rectas, planos y sólidos geométricos en el espacio RESOLUCIÓN DE PROBLEMAS Resuelve problemas geométricos que involucran rectas y planos en el espacio. Resuelve problemas que involucran el cálculo de volúmenes y áreas de un cono de revolución. Resuelve problemas que involucran el cálculo de volúmenes y áreas de un tronco de cono.



PARA SER TRABAJADO Del 24 al 31 DE OCTUBRE del 2 011



RECTAS, PLANOS EN EL ESPACIO. A continuación veremos una lista de teoremas y propiedades relativas a rectas y planos en el espacio. POSICIONES DE DOS RECTAS EN EL ESPACIO Dos rectas en el espacio, pueden ser paralelas, alabeadas o secantes.



Rectas paralelas



Dos rectas paralelas siempre están contenidas en un mismo plano.



Rectas alabeadas



Dos rectas alabeadas no se interceptan y no existe un plano que las contenga.



Rectas secantes



Dos rectas secantes son siempre coplanares (están en un mismo plano). Posiciones de dos planos en el espacio



DOS PLANOS EN EL ESPACIO PUEDEN SER PARALELOS O SECANTES. MARITZA SOTO VÉLIZ
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Planos paralelos



Dos planos paralelos no tienen un punto en común.



Planos secantes



Dos planos secantes se interceptan en una línea recta. PLANOS Y RECTAS PERPENDICULARES Dos rectas perpendiculares son secantes y se interceptan formando ángulos rectos. Recta perpendicular a un plano Una recta es perpendicular a un plano si todas las rectas del plano que pasan por el punto de intersección de la recta con el plano son perpendiculares a ella.



En la figura, todas las rectas del plano que pasan por el punto de intersección de L con el plano son perpendiculares a ella. 3.4. Planos perpendiculares Dos planos son perpendiculares si uno de ellos contiene una recta perpendicular al otro plano.



MARITZA SOTO VÉLIZ



384 C D G



I.E.P. MARÍA DE NAZARET Piensa en grande, piensa en ti.



QUINTO GRADO – GEOMETRÍA Y TRIGONOMETRÍA



PROPIEDADES FUNDAMENTALES DE LOS PLANOS. Como hemos visto, muchos de los postulados de la Geometría Plana mantienen validez en el espacio. Hay algunos postulados adicionales que pertenecen solamente a la Geometría Sólida. Observe los siguientes dos figuras y piense si le sugieren algún postulado.



I



n N



B



m



M



FIGURA 1



A



FIGURA 2



¿Sugieren las figuras anteriores los siguientes tres postulados?



POSTULADO A : La intersección de una línea recta y un plano es un punto. (En la figura 1, si fueran dos los puntos en común, la línea recta debería estar contenida en el plano)



POSTULADO B : La intersección de dos planos es una línea recta. (En la figura 2, la intersección de los planos m y n es la línea recta AB)



POSTULADO C: Un plano es determinado por tres puntos no colineales. Corolario 1: Un plano es determinado por una línea un punto fuera de ella. N



P



l



M



Tú puedes: Escoja dos puntos en la línea recta y use el postulado c
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Corolario 2: Un plano es determinado por dos líneas rectas intersecándose.



N P



X



Y



W M



Corolario 3: Un plano es determinado por dos líneas paralelas. N P



W



Z



X



M



REALIZANDO LOS SIGUIENTES EJERCICIOS, OBTENDRÁ UNA BUENA IDEA DE CÓMO HA COMPRENDIDO EL TEXTO HASTA ESTE PUNTO. SI NO ESTÁ SEGURO DEL SIGNIFICADO DE LA PREGUNTA, HAGA UN DIBUJO PARA SU AYUDA.



1. ¿Qué clase de línea se forma al doblar un papel en un pliegue fino?



2. ¿Cuántas líneas rectas pueden dibujarse a través de un punto?, ¿a través de dos puntos?, ¿a través de tres puntos cualesquiera?



3. ¿Cuántos planos pueden contener a un punto dado?, ¿a dos puntos dados?, ¿a tres puntos que no están en una línea recta?



4. ¿Cuántos planos pueden contener a una línea recta dada?, ¿a dos líneas rectas dadas que se intersecan?, ¿a dos líneas paralelas?



5. ¿Cuántos planos pueden contener a una recta dada y un punto fuera de la línea?



6. Si dos puntos A, B están en el plano p. ¿Qué puede decirse de la línea AB?
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7. ¿Cuántos planos son determinados por cinco puntos donde cuatro de ellos no están en el mismo plano?



8. ¿Cuál es el menor número de planos que pueden encerrar un espacio?



PONGA EN PRÁCTICA LO QUE USTED HA APRENDIDO CONTESTANDO LAS SIGUIENTES PREGUNTAS: 1.



¿Dos líneas rectas cualesquiera necesariamente están en el mismo plano?



2. ¿Algunas veces cuatro puntos están en el mismo plano? ¿Siempre?



3. ¿Qué se puede decir de una línea recta que tiene dos puntos en común con un plano?



4. ¿Por qué es que una mesa con tres patas siempre se mantiene firme en el piso y que una mesa con cuatro patas algunas veces necesita una piedrita o una calza?



5. ¿Por qué son los trípolis usados como soportes de una cámara?



6.



Si A, B, C, D son los puntos más bajos de las patas de una mesa.



D



C



Colocando cuerdas estiradas de A a C y de B a D, ¿Cómo se puede decir que A



B



los puntos A, B, C y D están en el mismo plano?



8. Dibuje dos planos que se intersecan. Dibuje tres planos que se intersecan en una línea.



9. Dibuje tres planos que se intersecan los cuales no tienen una línea común de intersección.



10. ¿Son todos recta línea son dibujadas dos perpendiculares. ¿Son las perpendiculares paralelas?
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RECORDEMOS:



VOLÚMENES DE CUERPOS GENERADOS POR ROTACIÓN O TRASLACIÓN DE FIGURAS PLANAS A continuación veremos los cuerpos que se generan al rotar o trasladar algunas figuras planas. 1) Si un cuadrado se traslada en una dirección perpendicular al plano que lo contiene, se genera un paralelepípedo de base rectangular.



2) Si un rectángulo se rota en torno de uno de sus lados, se genera un cilindro recto circular.



3) Si un círculo se traslada en dirección perpendicular al plano que la contiene, se genera un cilindro recto circular.



4) Si un triángulo rectángulo se rota en torno a uno de sus catetos, se forma un cono recto circular.
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5) Si un triángulo rectángulo se hace girar en torno a su hipotenusa, se forman dos conos pegados en la base.



6) Si un cuadrante de un círculo se rota en torno a uno de sus radios frontera, se genera una semiesfera.



7) Si un semicírculo se rota en torno a su diámetro, se genera una esfera.



ÁREAS Y VOLÚMENES DE CUERPOS A continuación repasaremos las fórmulas de áreas y volúmenes de aquellos cuerpos más importantes, que se han estudiado en años anteriores: Leyenda Área = A Volumen = V



Cubo
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A = 6a2 V = a3



QUINTO GRADO – GEOMETRÍA Y TRIGONOMETRÍA



Paralelepípedo recto rectangular



A = 2ab +2ac + 2bc V = abc Cilindro recto circular



Área basal = 2r2 Área lateral = 2rh Área total = 2r2 + 2rh V  r2h Esfera



A = 4r2 V



=



4 3 r 3
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PARA SER TRABAJADO DEL 07 AL 22 DE NOVIEMBRE DEL 2 011



CONO DE REVOLUCIÓN El cono circular recto de revolución es el sólido engendrado por un triángulo rectángulo cuando gira una vuelta completa alrededor de uno de sus catetos. Un cono es equilátero cuando su generatriz es congruente con el diámetro de su base. Área de la superficie lateral:



 SL   .r.g



Área de la superficie total:



 ST  r g  r 



Volumen: …………



V 



 3



r 2h



Donde: g: generatriz r: radio de la base h: altura Usando el teorema de Pitágoras en el triángulo rectángulo.



g2 = r2 + h2



APLICO LO QUE APRENDÍ ¿Cuáles de las siguientes figuras son cuerpos de revolución? ¿De cuáles Conoces el nombre?
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Ejemplo: 1. Hallar el volumen de un cono recto de generatriz 5 cm y radio de la base de 4cm.



h= 52 – 42



V= 1/3  r h -------------- 2



h= 3 V= 1/3 * 3,14 * 16* 3 V= 150,72 3 V= 50,24 cm



3



2. Hallar el área lateral de un cono recto de 8 cm de altura y 10 cm de generatriz AL=  r g



r = 102 – 82



= 3.14 * 6 *10 = 188,4 cm



r = 36



2



r=6



3. Hallar el área total de un cono recto de generatriz de 6 cm y radio de la base igual a 3 cm. AT =  r ( g + r ) = 3,14 * 3 * (6 + 3) = 3,14 *3 * (9) = 9,42 * (9) = 84,78 cm



2



4. Hallar el área total de un cono recto de 8 cm de altura y 10 cm de generatriz.



r = 102 – 82



AT =  r ( g + r )



r = 36 = 3,14 * r * (10 + r)



r=6 = 3,14 * 6 * (10 + 6) = 3,14 * 6* 16 = 301,144 cm



2



5. Cuál es el volumen de un cono de helado cuya bisectriz es de 10cm y cuyo radio de su base es de 4 cm? V= 1/3  r h 2



h = 102 – 42



V=1/3 * 3,14 * 16 * h



h = 100 - 16 V=1/3 * 3,14 * 16 * 9,165



h = 84



V= 460,4496 / 3 V= 153,4832 cm MARITZA SOTO VÉLIZ
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6.



Para una fiesta, Luís ha hecho 10 gorros de forma cónica con cartón. ¿Cuánto cartón habrá utilizado si las dimensiones del gorro son 15 cm de radio y 25 cm de generatriz?



17 Calcula el área lateral, total y el volumen de un cono cuya generatriz mide 13 cm y el radio de la base es de 5 cm.
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18 Calcula el área lateral, total y el volumen de un cono cuya altura mide 4 cm y el radio de la base es de 3 cm.



Una torre acaba en forma de cono, cuyo diámetro es de 4 m y su altura de 7m. Se quiere forrar de pizarra dicho cono. Si el precio de la pizarra esta a 84 $/m2, ¿cuánto se pagará por la pizarra utilizada?



7. Halla el área total y el volumen de un cono que mide 15 cm de alto y su generatriz mide 17 cm.



AHORA TÚ: 1)



Hallar el volumen de un cono recto de generatriz 15 cm y radio de la base de 12cm.
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2)



Hallar el área lateral de un cono recto de 4 cm de altura y 20 cm de generatriz



3)



Hallar el área total de un cono recto de generatriz de 16 cm y radio de la base igual a 4 cm.



4)



Hallar el área total de un cono recto de 5 cm de altura y 40 cm de generatriz.



5)



Cuál es el volumen de un cono de helado cuya bisectriz es de 8cm y cuyo radio de su base es de 4 cm?



6)



Calcular el área lateral y total de un cono circular recto de 3,14 m. de circunferencia de la base y 2 m. de generatriz.



7)



Calcular la generatriz de un cono de revolución de 307,72 cm2 de área lateral, si el radio de la base mide 7 cm.



8)



¿Cuánto mide el ángulo que la generatriz de un cono circular recto forma con su base, si el área lateral es el doble del área de su base?.



9)



Un triángulo rectángulo cuya hipotenusa mide 60 cm. forma con el cateto menor un ángulo de 53º.¿Cuál es el área lateral y total del cono de revolución que genera al girar, tomando como eje el cateto mayor?.



10) Hallar el volumen de un cono de revolución de 12 cm. de altura y 15 cm. de generatriz. 11) Hallar el radio de la base de un cono recto de 6,280 m3 de volumen y 6 m. de altura. 12) Hallar el volumen de un cono recto de 5 dm. de generatriz y 28,26 dm2 de área de la base. 13) ¿Cuál es el volumen del cono generado por un triángulo equilátero de 8 dm. de lado, al girar alrededor de su altura? 14) Hallar la altura de un cono de revolución de 2 712 ,960 cm3 de volumen y 12 cm. de radio de la base.
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TRONCO DE CONO. Es un cono al que se le ha dado en corte en el vértice. También puede ser definido como el cuerpo formado al hacer girar un trapecio alrededor de su lado perpendicular a las bases.



Elementos del tronco de cono



La sección determinada por al corte es la base menor. La altura es el segmento que une perpendicularmente las dos bases Los radios son los radios de sus bases. La generatriz es el segmento que une dos puntos del borde de las dos bases.



EJEMPLOS:
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1)



Calcular el área lateral, el área total y el volumen del tronco de cono de radios 6 y 2 cm, y de altura 10 cm.



2)



Calcular el área lateral, el área total y el volumen del tronco de cono de radios 12 y 10 cm, y de generatriz 15 cm.



3) Calcular el área lateral, el área total y el volumen de un tronco de cono de radios 6 y 2 cm, y de altura 10 cm.
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4) Calcular el área lateral, el área total y el volumen del tronco de cono de radios 12 y 10 cm, y de generatriz 15 cm.
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Halla el volumen de un tronco de cono que tiene un radio básico mayor de 4,2 cm, un radio básico menor de 2 cm y una altura de 2 cm. Halla también su superficie.



6)



Calcula el área total y lateral y volumen de :
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APLICO LO QUE APRENDÍ 1)



El cono cuya base tiene un radio de 12 cm y cuya altura es de 16 cm es cortado por un plano perpendicular a su eje que pasa a 4 cm de la base.. Halla las dimensiones, el área lateral y el área total del tronco de cono formado.



2)



Halla la generatriz de :



3)



Halla la superficie de una flanera con las siguientes dimensiones: radio de las bases, 10 cm y 15 cm; generatriz, 13 cm.



4)



Que cantidad de leche debemos tener para hacer un flan que llene completamente la flanera del ejercicio anterior?



5)



En nuestro jardín tenemos 32 macetones con forma de tronco de cono. Los radios de sus bases miden 14 cm y 20 cm, respectivamente, y su generatriz, 38cm.



6)



Calcula cuanto cuesta pintarlos (solo la parte lateral) a razón de 40 € cada metro cuadrado de pintura y mano de obra.



7)



Para llenar los tiestos del ejercicio anterior vamos a comprar sacos que contienen 40 litros de mantillo. .Cuantos sacos hemos de comprar?



8)



Considera un tronco de cono cuyas bases tienen radios de 17 cm y 22 cm y cuya altura es de 12 cm. a)



Halla su generatriz.



b)



Halla el área lateral de la figura.



c)



Halla el área total.



d)



Calcula su volumen.
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